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EXERCICE I:

1°) a) Montrer en utilisant I'algorithme d’Euclidgr’il existe deux entiers relatifs u et v
tels que : 324u + 245y = 1.

b) Déduire de ce qui précéde une solution paréoel{x : yo) dans Z* de I'’équation (E) :

324u — 245y = 7 et résoudre daffcette équation.
2°) Montrer que pour toute solution (x ; y) de (Egst multiple de 7.

n+16

3°) On considere la fractiom\(n) = 5 ou n est un entier naturel strictement supériaure

2.

a) Montrer que I'on peut écrire A(n) sous la forme+

b 5 ou a et b sont deux entiers

naturels a déterminer.
b) Pour quelles valeurs de n, A(n) est-il un entidured ?

EXERCICE II:

Soit E le plan affine euclidien rapporté au repere ortinoré directe
R= (o;i i ) Soit f I'application de Edans Etelle que :
. ot o X'=x+/3(2-y)

M(X ;yy> M'(X"; y) et {y'z(x—i)ﬁ oy
Soient z et z' les affixes respectives de M et M'.
1°) Montrer que I'on peut déterminer deux nombm@sglexes uniques a et tel que : z'—
Zy=a(z-23.
2°) En déduire la nature de .
3°) Quelle est I'image paf du cercle d’équation ?x- y* —2x — 4y + 4 = 0.

T.S.V.P —
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EXERCICE III:

On considere l'application, deR dansR définie par :f,(x) =1+ xe*.
1°) Etudier f, et construire sa courbe représentat®¢ dans un repére orthogonal

322(0;5;”0[] i |=1cm et

—

j I[=2cm.

2°) On considere I'applicatiof, deR dansR définie par :f,(x) =1- xe™.
Trouver une relation simple entr&(x) et f,(x). En déduire la construction de la courbe
(Cy), représentative de la fonctioh,dans le repéer.

EXERCICE IV:

On considere la fonctiom définie parf (x) = x*(Inx)?.
1°) Donner son ensemble de définition 1.
2°) En utilisant une intégration par parties, mentue :

F()=[t*(Int)* dt=ax*(inx)* ~b[ t*Int ot ol a et b sont deux réels a déterminer et x réel

strictement supérieur a 0.
3°) En utilisant une intégration par parties caécujft“lm dt.

4°) En déduire une primitive de la fonctidrsur I.
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Partiel : V, est le plan vectoriel euclidien rapporté a unelmthonormée directﬁé; ]).
&, est le plan affine euclidien associ@aet rapporté a un repere orthonor(oé i T).

1°) Soit r la rotation vectorielle d’angleg et S\ la symeétrie vectorielle orthogonale par

rapport & la droite vectorielld\ engendrée par=(2-+/3)i +j. Trouver dans la bas&; T)
les matrices de r et dea S

2°) On considere maintenant la rotatioElARg Jassocié artelle que R(O) = O’ avec

00'=i+2] et la symétrie affine orthogonalg &ssocié a Stelle que §(O) = O” avec
00"=i+(/3-2)]

a) Préciser le centre Ade Retl'axe Dge S

b) Quelle est 'équation de la droite D’ image ded& R ?

3°) M étant un point quelconque 8gde coordonnées (x ;y), on pose=R(M) et

M, =S,(M). Soit alors I'applicationf de&, dans lui-méme qui a M associe le point M’ de
coordonnées (X' ; y’) tel que M’ soit le milieu degment [MM,].

a) Calculer les coordonnées de Mt M, et en déduire I'expression analytique de
b) Déterminer 'image dé, par f et donner une équation de cette variété affine.

4°) a) Montrer quef admet un point invariant unique | et déterminen$emble des
points de &, admettant | comme image pat

b) Définir 'image de&, par f o f . Que constate-t-on ? pouvait-on prévoir ce résalta

Partiell : Soit&; le plan affine muni du repé(re;i;]) . soit f I'application de dans qui

a tout point M (x ; y) associe le point M’(x’ ; ytel que :{y'—Sy—l

1°) Montrer quef est bijective.

2°) Déterminer 'ensembl@ des points invariants pdr.

3°) Démontrer que quelque soit le point M&e le vecteumM ' est élément de la droite
vectorielle.

4°) Soit M, la projection sur\ dans la direction\’. Démontrer gu’il existe un réel k

unique tel quevMe &, MM '=kM M .
5°) Indiquer sur une figure une construction sené I'image parf .
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